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Μαθηματικά Κατεύθυνσης Β΄ Λυκείου 
 

 

Θέμα A 

Α1. Αν ,   δυο μη μηδενικά διανύσματα με αντίστοιχους συντελεστές διεύθυνσης 

  και 

  να αποδείξετε ότι  

     . 
6 μονάδες 

    

Α2. Αν  ,   οι συντελεστές διεύθυνσης των διανυσμάτων  ,   αντίστοιχα να 

αποδείξετε ότι 1        . 5 μονάδες 

   

Α3. Πότε δύο μη μηδενικά διανύσματα λέγονται ίσα; 4 μονάδες 

   

Α4. Να χαρακτηρίσετε τις προτάσεις που ακολουθούν, με τη λέξη Σωστό, αν η 

πρόταση είναι σωστή ή Λάθος, αν η πρόταση είναι λανθασμένη. 

 

 i)  Αν Ο είναι ένα σημείο αναφοράς, τότε για κάθε διάνυσμα   ισχύει η 

σχέση: -  . 
Σ  Λ  

 ii)  Αν για τα σημεία Α, Β, Γ ισχύει   det , 0    τότε τα σημεία είναι 

κορυφές τριγώνου. 
Σ  Λ  

 iii)  Αν ( , )x   τότε 2 2    . Σ  Λ  

 iv)  Αν    τότε 0      . Σ  Λ  

 v)  Ισχύει               για οποιαδήποτε διανύσματα , ,   . Σ  Λ  

   10 μονάδες 

 

 

Θέμα Β 

Θεωρούμε τα διανύσματα ,   με 2  , 4  , ,
3


 

 
 

 
 και τα διανύσματα     , 

2    . 

Β1. Να βρείτε το   . 5 μονάδες 

   

Β2. Να βρείτε το   . 7 μονάδες 

   

Β3. Να βρείτε τα ,  . 
8 μονάδες 

   

Β4. 
Να βρείτε τη γωνία , 

 
 
 

. 
5 μονάδες 
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Θέμα Γ 

Δίνονται σημεία  0, 1  ,  ,1 ,  2, 3    ,  . 
 

Γ1. Να βρείτε τα διανύσματα  ,   και στη συνέχεια να βρέιτε το λ ώστε:  

 i)  τα σημεία Α, Β, Γ να είναι κορυφές τριγώνου, 5 μονάδες 

 ii)  το τρίγωνο ΑΒΓ να είναι ορθογώνιο με 90 . 3 μονάδες 

   

Γ2. Για 2   , να βρείτε:  

 i)  το εσωτερικό γινόμενο  , 3 μονάδες 

 ii)  
το εμβαδόν του τριγώνου 



 , 5 μονάδες 

 iii)  να βρείτε τη γωνία που σχηματίζει το διάνυσμα   με τον x x , 4 μονάδες 

 iv)  να γράψετε το διάνυσμα  0,8u   ως γραμμικό συνδυασμό των  ,  . 
5 μονάδες 

 

 

 

Θέμα Δ 

Δίνεται το τραπέζιο στο διπλανό σχήμα.  

Αν 3    , 
3

4
   ,   και   . 

 

Δ1. Να εκφράσετε με τη βοήθεια των   και τα   διανύσματα  ,  , , , . 6  μονάδες 

   

Δ2. Να δείξετε ότι τα σημεία Β, Δ, Ε είναι συνευθειακά. 5 μονάδες 

   

Δ3. Να αποδειχθεί ότι για οποιοδήποτε σημείο Μ του επιπέδου, το διάνυσμα 

2 3u     είναι σταθερό. 5  μονάδες 

   

Δ4. 
Αν 1  , 2   και  ,

3


    , να βρείτε: 

 

 i) το μέτρο του διανύσματος . 5  μονάδες 

 ii) τη γωνία των διανυσμάτων  , . 4  μονάδες 

 

 

 

 

 


